LB 2: Gebrochen rationale Funktionen - Musterldsungen

X2 —4x+3 _ (x-1)-(x-3)

x2-x-6 (x+2)-(x-3)
Definitionsbereich: D, = R\{-2;3}

Nulistellen: x> —4x+3=0 > Xo; =1 [x,, = 3] entféllt

Beispiel 1: f(x) =

Unstetigkeitsstellen: x> —-x-6=0 2> x,=-2 x, =3
Pole: x®—4x+3#0 > x=-2

jim X1 0=8) e 1) e (20
X2 (x+2)~(x—3) X2 (x+2) o2 (x+2)
Licken: x?-4x+3=0 > X=3
jim 1) _ 2
x—3 (X+2) i
Verhalten im Unendlichen:
2
Grenzwerte:  lim W:l
xote X° —X—6
Asymptote:  (x? —4x+3): x2—x—6)=1+ﬂ > Ya=

Funktionsgraph:

55 -5 45 4 35 -3 -25
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LB 2: Gebrochen rationale Funktionen - Musterldsungen

Cx2+2x-8  (x—-1)-(x+3)

- 2x+6  2-(x+3)
Definitionsbereich: D, = R\{-3}

Nulistellen: x> +2x-3=0 > X1 =1 [x,, =-3] entfallt

Unstetigkeitsstellen: 2x+6=0 > x=-3

Beispiel 2: f(x)

Pole: x2+2x-3=0 > keine Polstelle
Liicken: x*+2x-3=0-> Xx=-3
imX=1_ 2
x—>-3 2
Verhalten im Unendlichen:
2 —_—
Grenzwerte: lim X +2X=3 =too
xoke  2X+6
Asymptote:  (x*+2x—3):(2x+6)=1x—1 > Yy, =4x—3}
Funktionsgraph: ?Yf*
[
5 4
E
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LB 2: Gebrochen rationale Funktionen - Musterldsungen

_3x2-12  3-(x+2)-(x-2)

S 2¢-4 2 [k y2) k-2

Definitionsbereich: D, = R\{—\/E;\/E}

Nulistellen: 3x* —12=0 > X¢; =—2 X =2

Unstetigkeitsstellen: 2x> —4=0 > x, =—/2 x, =42
Pole:  3x2-12%0 > X =—V2 x,=+2

Beispiel 3: f(x)

3x?-12 . 83x2-12  3x%_12 33?12
Im 2 =—o und lim ——5——=o bzw. IIM —F——=c und liMm —— = —
xa—22 2x° -4 xa—\/f 2x° -4 xa«/ZE 2x% —4 Xﬂzz o2 _4 ——

Licken: 3x?-12=0 > keine Licken
Verhalten im Unendlichen:

2 —
Grenzwerte: lim M: 15
T o x4 —
Asymptote: (3x%—12): (2x? - 4)= 3- 2x26— Z

Funktionsgraph:
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LB 2: Gebrochen rationale Funktionen - Musterldsungen

Beispiel 4: f(x) = 3;(-”
X +4

Definitionsbereich: D, =R
Nullstellen: 3x+1=0 > X=-%

Unstetigkeitsstellen: x*> +4 =0 > keine Unstetigkeitsstellen
Verhalten im Unendlichen:

Grenzwerte: |lim 35“ =0
xoro X<+ 4 T
Asymptote: (3x+1):(x2+4)=0+ 3;( +1 > Ya=0
X2+
Funktionsgraph: vh
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LB 2: Gebrochen rationale Funktionen - Musterldsungen

X3 axd—x—1_ (x=1)-(x+1F

T ox%4x x-(x+1)
Definitionsbereich: D, = R\{-1; 0}

Nulistellen: x* +x* —x-1=0 > Xo; =1 [x,, =—1] entfallt

Beispiel 5: f(x)

Unstetigkeitsstellen: x* +x=0 > x,=-1 x,=0

Pole: X} 4+x2-x-120 > x=0
2 2
||mw:i und lim (X 1)(X+1) —
20 x-(x+1) 0 x-(x+1)
Licken: x®+x%2-x-1=0-> x=-1
jim B +1)
x—-1 X -

Verhalten im Unendlichen:
x> +x%-x-1_

Grenzwerte: lim 3
- + X

X—>too X

Asymptote: (x2—1):x=x—% > Ya=X

Funktionsgraph: 7t
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